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CHAPITRE 16 : FRACTIONS RATIONNELLES
Fiche d'exercices sur les FRACTIOI\S RATIO1YNELLES

1) Décomposer en éléments simples sur C(X) les fractions :

X+î 4 X+l X+i
X2 +l' (Xz +l)z ' xn(x-l)' x2+x+i'

2) Décomposer en éléments simples sur R(X) les fractions :

6X5 X+l I Xa+2
(X' -t)(X' + X +l) ' Xo +l ' (X +t121x2 +l)' ' X(X' -t)2(x2 +t)

3) Décomposer en éléments simples sur R(X) la fraction ,F =
1

n

fltx * r)
/_ ,\

Retrouver la relation ÿt-lln cy, =o .

È=0

4) Décomposer dans C(X) puis dans ,K(X) les fiactior, -L , J . ",xn -l ' x'+l
5) Déterminer la dérivée rfè*' desfractions et

1

(x -t)(x'- l)
1

6) Calculer les sommes ü = I r':fiat *fu"t1

k:t k(k +t) '

X2+1'
4k -l -tk t

k(k + »tvu It't
k:t

X) Soient P(X) un polynôme de degré inferieur à n et (rrr*)*r.,-, les racin es n'è*n' de l'unité

a) Décomposer sur C(X) Ia fraction rationnelle tr(X) : !.1"*).xn -1

b) Montrer que sip n'est pas un multiple de r alors on a la relation l(**), : O .

L=0

En déduire la valeur O. !f1r*l .

/':=0

c) Monrrer que F(x\= 
^1,ÿ 

.l 
* 

!]- p(rrr, ) -*rtrlZnflrÀ-$t'L' )

d)SoientP(Xl=..Yet.Y=e2i0.montrerq,.l#=+i,.2krckrc,smno n f=,iln-cotan(o 
-i) '


